高中数学导数解题教学研究
摘要：导数是高中数学的重点知识，相关习题常以解答题的形式出现，难度较大，对学生的分析、综合能力要求较高。为使学生掌握运用导数解题的技巧，促进其解题能力的提升，教学中应注重相关习题类型的总结，并注重筛选、讲解代表性较强的例题。
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导数在解答高中数学习题中的应用较为广泛，如研究函数图像、单调性、极值、参数取出范围等。教学中应注重与学生一起剖析相关的例题，启发其寻找相关的解题思路，给其以后灵活应用导数知识解答数学问题奠定坚实基础。

用导数探讨函数单调性

探讨函数的单调性是导数的基本应用方向之一。讨论时主要依据导数的正负判断函数的单调性，因此熟练掌握各种函数的求导公式是基础。同时，当不确定参数的大小关系时应注重分类讨论。

例1，已知函数f（x）=ax2+bx+k（k＞0），其在x=0处取得极值，且在点（1，f（1））处的切线垂直于直线x+2y+1=0，g（x）=
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，探讨函数g（x）的单调性。
根据已知条件不难求出a=1，b=0，则f（x）=x2+k，即，g（x）=
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（k＞0），对g（x）求导得到
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。令h（x）=x2-2x+k接下来需要进行分类讨论：

①当
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=4-4k≤0时，即k≥1时，
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（x）＞0在R上恒成立，即，g（x）为R上的增函数。
②当
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=4-4k＞0时，即k＜1，用求根公式解得h（x）=x2-2x+k=0的两根分别为x1=1-
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综上可知，当k≥1时g（x）单调递增；当0＜k＜1时，在（-∞，1-
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用导数求解函数的最值

求解函数的最值时需要明确最值与极值两个概念的区别，其中极值是局部概念，而最值是整体概念，极值不一定是最值，因此求解最值时应注重对比极值与端点处的函数值大小。

例2，已知函数f（x）=ax2+1（a＞0），g（x）=x3+bx，当a2=4b时，求函数h（x）=f（x）+g（x）在区间（-∞，-1）上的最大值。
由已知条件可知h（x）=x3+ax2+bx+1，又∵a2=4b，则b=
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（x）、h（x）变化情况如表所示：
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易知在（-∞，-
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）上单调递减。但不知道-1与两根的关系因此，需要进行分类讨论：

①当-
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综上当0＜a≤2时h（x）在区间（-∞，-1）上的最大值为a-
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用导数求解参数的范围

用导数求解参数范围的一般思路为：先分离变量，运用导数知识探讨函数的极值。需要注意的是应根据题意准确的判断是恒成立问题还是存在性问题，不可张冠李戴。

例3，已知函数f（x）=x-alnx，g（x）=-
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R），若在[1，e]上存在一点x0，使得f（x0）＜g（x0）成立，求a的取值范围。
要想满足题意只需[f（x0）-g（x0）]min＜0，x0
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[1，e]。令h（x）=f（x）-g（x）=x-alnx+
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h

（x）=0，得到x1=a+1，x2=-1。需要进行分类讨论：

①当a+1≤1时，即，a≤0，
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（x）≥0，h（x）在[1，e]上单调递增，即h（x）min=h（1）=a+2＜0，得到a≤-2；②当1＜a+1＜e，即，0＜a＜e-1，在[1，a+1]上
[image: image68.wmf]'

h

（x）＜0，h（x）单调递减；在[a+1，e]上
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（x）＞0，h（x）单调递增，即，h（x）min=h（a+1）=（a+1）-aln（a+1）+1。分析可知h（x）min≥2，不符合题意，舍去。③当a+1≥e时，a≥e-1，
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（x）＜0，h（x）单调递减。h（x）min=h（e）=e-a+
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综上可知，a的取值范围为（-∞，-2]∪（
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四、总结

导数是高考的热门考点。相关习题在高考试卷中占有较高分值，尤其出现在压轴题中极容易拉分，因此教学中应做好相关习题类型的汇总，并通过具体的例题逐一为学生讲解相关的解题思路，掌握相关的解题技巧，遇到类似问题，能够迅速找到解题突破口，实现顺利解题。
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