一道解析几何题的多种解法
戴延清  福建省南安国光中学（362321）电话：18750668871  邮箱82907174@@qq.com
[bookmark: _GoBack]平面解析几何的本质是用代数方法来研究平面几何问题，是在建立坐标系的基础上，用坐标表示点，用方程表示曲线，通过代数运算处理几何问题的一门数学。基本思想就是通过坐标法将几何图形转化成方程，将形与数统一起来，通过对方程的研究达到研究几何图形性质的目的。圆锥曲线的知识也是高考的重要考查内容，命题的热点，一般有两个小题，主要考查圆锥曲线的定义、性质，借助圆锥曲线的形式把几何问题转化为代数问题的能力。但是，一味强调解析几何中的代数计算，有时会导致复杂而冗长的运算，若不具备较高的解析几何运算能力，往往不容易得到正确运算结果，费时费力还没有收获。因而如果在进行计算的同时能综合考虑几何因素，则往往能够简化运算，特别是在选择填空中，往往能起到事半功倍的效果。特别是解析几何中涉及几何图形的拆解和几何性质的问题，若能充分利用几何图形的特征和几何性质，将会使解题思路简明、解法简捷，不仅免去繁琐的计算，还能充分地感受到平面几何的魅力。
【典例题源】（2019•全国卷Ⅲ•理10文12）
已知椭圆的焦点为，过的直线与交于两点.若，，则椭圆的方程为
A． 	B．	C．	D．
【详解示范】
解法一：（几何法：知道三角形各边和角的关系）
[image: ]设，则，
由椭圆定义
，在中，

中，，,
，解得，因此得到选项。
解法二：（几何法：知道三角形各边和角的关系）
设，则，
由椭圆定义
，在中，,
，，求出，因此得到选项。
这两个解法都是几何法，由椭圆的定义和已知条件得到三角形中一些边的关系，利用解三角形，构建的关系来解决问题。一般与线段的长度有关，可以放在三角形中，接解三角形的相关知识解决问题。
解法三：（向量法）
设，则，
由椭圆定义
，此时A 为短轴端点，不妨设，，由，有，可得，代入椭圆方程，求出，故选B。
解法四：（二级结论法）
在圆锥曲线的焦点弦中，和离心率有关的问题有这样一个结论：
倾斜角为的直线过焦点且与该圆锥曲线交于(若双曲线为同一支），焦点弦被点分成上下两段之比为，则。
本题易知，从题设和定义可知点 在短轴上，，，故选B。
  解析几何是将几何图形置于直角坐标系中，用方程的观点来研究曲线，体现了用代数方法解决几何问题的优越性，主要考查圆锥曲线的定义、性质，借助圆锥曲线的形式把几何问题转化为代数问题的能力。几何问题转化为代数问题之后，代数演算有程序性、机械化和普适性的好处，求解时可以运用代数的全部方法和所有技巧，这就是解析几何的一个优势．
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